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SOBRE LOS IDEALES ABIERTOS EN
ANILLOS DE ZARISKI*

Emilio Lluis Riera

En esta nota, llamaremos anillo de Zariskia un m-anillo o tal que =
esté contenido en la interseccién de todos los ideales maximos de 5,1, Designa
remos con B la completacién del anillo de Zariski o ycon @ el ideal Bm
de 8. Como de costumbre, si & es un ideal de o, llamaremos extension de
a al ideal Ba de &.

Recordamos que un ideal a del aniHo de Zariski © es obierto si y
sélosi a contiene una potencia del ideal m.

El objeto de esta nota es de demostrar la siguiente propiedad:

TEOREMA. Si o es unanillo de Zariskiy B sucompletacién, en-
tonces la extension induce una correspondencia biunivoca entre el conjunto de to-
dos los ideales abiertos de 0 y el conjunto de todos los ideales abiertos de B.

En primer lugar, la extensién de un ideal abierto de © es un ideal abier
*Recibido el 25 de febrero de 1554.

1En une nota anterior (Bol.Soc.Ma'.Maxj'cuna, Vol. 10, Nos. 3,4 (1953)) a estos anillos los
Hamamos ~ semilocales generalizados ' .
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tode B. En efecto, si a es abierto, a- ) m" dedonde aB ) m"3-m",
es decir, &b es abierto.

La férmula a8 Mo = a implica que la correspondencia inducida porla
extensién es una correspondencia biunivoca entre el conjunto de todos los ideales
abiertos de 0 y sus imdgenes en 8 que como indicamos arriba son también
ideales abiertos.

Entonces falta solamente demostrar que esta comrespondencia es sobre.
Evidentemente si 4 es un ideal abierto de 1§, sy contraccién G\ D es un
ideal abiertode 0, yaquesi & J)@", amp ) ®m" o= n". Demostra-

remos que la extensién de este ideal @ M0 es precisamente &, es decir, que

(@M o) 8= &. Para ello bastaré demostrar que (&M o) & ) 4. Supongamos -
que & ) @" ypor lotanto que &0 ) m", Sea a unelementode &.En
toncesexiste a €5 tal que a sa(ﬁ"), dedonde G-ae R & yporlo tan
to o€ d esdecir, a€ &M0. Porotrolado, a-ac m" o (C (&M o) 8. Las
dos relaciones obtenidas demuestran éue a e ([@Mo)d, con lo que queda demos -

trado el teorema.
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